© Grupo Anaya, S.A. Material fotocopiable autorizado.

Lo fundamental de la unidad

8 Nombre y apellidos:

Curso: Fecha:

GEOMETRIA ANALITICA

VECTORES EN EL PLANO

* Dos vectores son iguales cuando ..................c....... * El producto de un vector por un nimero es

e Las coordenadas del vector AB son .................. EJEMPLO:
e El médulo del vector AB €S ..oovovoeveveeeeee, . . .
Y 2v -V

* Si dos vectores tienen la misma direccién, sus

e Para sumar dos vectores

COOTAENAAAS ..o

EJEMPLO: .
u

<l

PUNTO MEDIO DE UN SEGMENTO

cl

A (xq, y1)

Las coordenadas del punto medio M de un segmento de extremos
Ay B son:
Alx1, y1), Blxg, y2) — M(| || )
Por ejemplo, si A3, —6) y B(-1, 4), entonces las coordenadas del ')
punto medio son: M(| || )
PUNTOS ALINEADOS
Los puntos A(x;, y1), B(xy, y5) y Clxs, y3) estan alineados si los vectores AB y
BC SON oo , es decir, si sus coordenadas
SOM ettt et
Ya=Y1 _
Ny g s

DISTANCIA ENTRE DOS PUNTOS

La distancia entre los puntos A(xq, y1) y Blxy, y;) es d=|AB|=y[___ |
Por ejemplo, si A(3,-7) y B(8,5), entonces d=............cooeiii.

ECUACIONES DE LA RECTA

B (x2, o)

* Las ecuaciones de la recta que pasa por P(p;, p,) y tiene como vector direccién v (d;, dy) son:

Ecuacién vectorial: .............................. Ecuacién en forma continua: .......
Ecuaciones paramétricas: ..................... Ecuacién explicita:......................
e Larelacion entre la pendiente de r y su vector direccidnes ...
* Si dos rectas son paralelas, sus pendientes ................cooo

* Sidos rectas son perpendiculares, sus pendientes ...................oc
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Ficha de trabajo A

8 Nombre y apellidos:

Curso: Fecha:

PRACTICA

1. Dados los puntos A(-3, 5) y B(5, 3), halla:
a) Las coordenadas del vector AB y su médulo.

b) El punto medio del segmento AB.

2. Comprueba si estan alineados los puntos A, B, C, en los casos siguientes:

a) A(2, 3), B(3,5), C(-2,-5) b) A2, 3), B(3,7), C(-2,-3)

3. Calcula el perimetro del tridngulo de vértices A(2, 3), B(8,0) y C(11, 8).

4. En el ejercicio anterior, calcula la ecuacion de la recta AC y la ecuacién de la recta perpendi-
cular a ella que pasa por B. ;En qué punto, D, ambas rectas se cortan?

5. Dada larecta 3x-2y + 5 =0, calcula su pendiente y halla:
a) Ecuacion de la recta r paralela a ella que pasa por A(1, -5).
b) Ecuacién de la recta s perpendicular a ella por B(-3, 4).
c) ¢Cémo son lasrectas r y s, entre si? (Observa la pendiente de ambas).

d) Escribe un vector direccién de r y otro de s.
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Nombre y apellidos:

APLICA. INFRAESTRUCTURAS VIARIAS

En un estudio de ingenieria civil se van a proyectar unas autovias que sustituyan a una antigua
carretera en muy mal estado y con muchas curvas. La antigua carretera va desde A hasta C,
y ahora quieren construir dos ramales paralelos, uno que pase por A y otro que pase por C.
Para hacer el informe, se han colocado unos ejes coordenados con centro en O (la gasolinera).

N 100 m
Al
s
r < (A?

K
A
U

~~CARRETERA
N4 ANTIGU
O
GASOLINERA C

1. ¢Cuél es la ecuacién de la recta que representa el ramal r?

2. ;Y cudl es la ecuacién del ramal s?

3. Desean disefar otro ramal que comunique A con A’, perpendicular a ambas autovias. ;Qué
ecuacién tendréd la recta AA"? ;Cudles son las coordenadas de A"? ;Qué longitud tendra el
paso elevado?

4. Quieren construir otra gasolinera, G, en la autovia s y que esté en la perpendiculara r pa-
sando por O. ;Qué coordenadas tendrd G? Es conveniente que calcules primero la ecuacién
de larecta OG.
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Ficha de trabajo B

8 Nombre y apellidos:

Curso: Fecha:

PRACTICA

1. Calcula las coordenadas del punto A', simétrico de A(-4, 5), respecto al punto P(-6, -3).

2. Dado el tridangulo de vértices A(-5, 1), B(-2,-4) y C(4,5), halla:

a) Su perimetro.

b) La ecuacién de la recta r perpendiculara AB que pasa por C.

¢) Punto D de corte de AB con r.

d) Distancia CD.

e) Area del triangulo ABC.

3. Escribe las ecuaciones vectorial, paramétricas, en forma continua y explicita de la recta r que
pasa por el punto P(1, -4) y tiene como vector direcciéon PA, siendo A(-3, 2).
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Nombre y apellidos:

APLICA. CARRETERAS DE MONTANA
En una zona de montafia, las autoridades quieren %
proyectar un nuevo sistema de carreteras. Preten- | \\ %
den construir dos tramos paralelos de autovia por A \]
los valles de la zona. Los topdgrafos han elabora- Yl \
do un mapa orografico sobre unos ejes coorde- \\ // \\
nados para facilitar los célculos de los ingenieros. N\ / ﬁt: \C
Sofia esta en el equipo de planificacién y os ense- N G \
fia el mapa para que la ayudéis con los célculos. El D /’ —ogdh ‘\s
centro del sistema de coordenadas lo han puesto \ /S X
en una localidad cercana. Este es el mapa: km A //' BN
\

"Vamos a ver, chicos. Segun el plano, jcudles son las coordenadas de O y de A? Una vez
¢
que las hayais calculado, jcudl es la ecuacion de la carretera r?”

“Supongo que ahora os resultard mas facil decirme cudl es la ecuacién de la autovia s que
pasa por B".

“Acaban de decirme que quieren construir un nuevo ramal entre O y B con una gasolinera,
G, en su punto medio. Tenemos que calcular la ecuacion de este nuevo ramal, las coordena-
dasde G y ladistancia de la gasolinera hasta B (mirad, en el plano, a qué distancia equivale
una unidad)”.

“Los ingenieros quieren construir un tinel que una las autovias r y s, y que sea perpendicular
a ambas. Una de las entradas debe estar en O. ;Qué ecuacion tendra? ;Qué coordenadas
tendré la otra salida del tanel, C?”
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Soluciones de las fichas de trabajo, de Inclusién y atencién a la diversidad

Unidad 8

Ficha de trabajo A

PRACTICA

1. a) AB(8,-2); |AB|=24/17
b) M(1, 4)

2. a) Si estén alineados.

b) No estan alineados.

3. P=d(A, B+ d(B, C) + d(A, C) =
= J45 + y73 + {106 ~ 25,54

5x , 17

4. Recta AC: y= 5 9

* Recta perpendiculara AC por B:

- 9x 72
Y=75 "%

® Punto D de corte:
_5x, 17 __9x 72

9t 9" 5 "5

_ (563 51
D_<106’ 106)

w

5. m=§

) y+5=30-1)

b) y—4=-%(x+3)

c) Perpendiculares.

d) Por ejemplo, Hj =(2,3)y HZ =(-3,2)

APLICA
1. y=—x
2. y=—x+7

3. Larecta AA' tiene como ecuacion y = x + 8.

Las coordenadas de A' son (—% %)

El paso elevado tendrd, aproximadamente, 495 m.

4. Laecuacién de OG es y= x.

N[~

Las coordenadas de G son ( %)

Ficha de trabajo B

PRACTICA

1.

2.

A'(-8,-11)

a)2641u

b)y-5=2 (x-4)

_149 -1
) D( 34 '3_4>

d)d(C, D) =978 u

o)A~ 9B dC.D '2d(c' D) 28,09 2

3. Vectorial: (x, y) = (1, =4) + t(-2, 3)

x=1-2t

Paramétricas: {y =-4 + 3t

y+4

. Cox=1_
Continua: S

Njon w

Explicita: y = _37)( -

APLICA

. Las coordenadas de O son (0, 0); las de A,

(-5, 7). La ecuacién es y = —%x.

La ecuacién es y = —%x + %

La ecuacion del nuevo ramal es y = %x.

Las coordenadas de G son <2, %)
La distancia de la gasolineraa O es 4,03 km.

La ecuacién del tinel es y = %

441 2205\ _
Las coordenadas de C son (WW) =

= (5,96; 4,26).
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